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Kapitel 5
Reelle Funktionen

5.2 Stetigkeit

Satz 5.3 (Folgenstetigkeit) 5/2/14
Es sei a € D(f). Dann gilt:

f istin a stetig gdw fir jede Folge (x,) mit x, € D(f) gilt:

Wenn  lim x, = a, so lim f(x,) = f(a).

Beweis. (—) Sei f in a stetig. Nach Definition erhélt man: 5/2/15
Fiir jedes € > 0 gibt es ein § > 0, so daB fiir jedes = € D(f):
Wenn |z —a|l <90, so |f(z)— f(a)] <e.
Sei (z,) eine Folge mit z, — a. Dann ist |z, —a| < § fur fast alle n, und somit
gilt auch |f(z,) — f(a)| < e fiir fast alle n.

Also  f(z,) — f(a).
(«+—) Annahme, f istin a nicht stetig.
Dann gibt es ein € > 0, so daf fiir jedes 0 > 0 ein x € D(f) existiert mit |z —al < ¢

und [f(z) — f(a)] > .
Wihlt man 6 =6, = %, dann gibt es fiir jedes n ein x, € D(f) mit

|xn—a|<5n:l, also
n
zr, — a aber |f(x,)— f(a)] > ¢,

dh, fz.)+> fla) ¥ o



