Wolter/Dahn: Analysis Individuell 105

Kapitel 5
Reelle Funktionen

5.2 Stetigkeit

Satz 5.5 (Stetigkeit der Verkettung) 5/2/19

Seien f, g Funktionen mit W{(g) C D(f).
Ist g in a stetigund f in g(a) stetig, dann ist fog in a stetig.

Beweis. Nach Definition der Stetigkeit ist ¢ in @ und f in g(a) definiert, folglich 5/2/20
ist a€ D(fog).
Sei (z,) eine Folgein D(fog) mit z, — a. Dannist ¢ in x, definiert, und wegen
W(g) € D(f) ist f in g(x,) definiert.
Aus der Stetigkeit von ¢ in a folgt: g¢g(x,) — g(a).
Nach Voraussetzung ist f in g(a) stetig. Dann gilt fiir jede Folge (y,) in D(f):
Wenn y, — g(a), so f(yn) = f(g(a)).
Speziell fiir vy, = g(z,) gilt dann
(feg)(@n) = fg(xn)) = fyn) — f(g(a)) = (f o g)(a).

Nach Satz 5.3 ist also fog in a stetig. O



