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Kapitel 6
Der n-dimensionale euklidische Raum R"; Funktionen mit meh-
reren Verinderlichen

6.3 Eigenschaften stetiger Funktionen

Wichtige Eigenschaften stetiger Funktionen f: R" — R.

Zunéchst fithren wir eine neue Bezeichnung ein: Eine in RR"™ abgeschlossene und be-
schriankte Menge nennen wir auch kompakt.

Wir werden den Kompaktheitsbegriff spiater noch prazisieren und zeigen, dafl er in IR"
genau mit der obigen Bezeichnung zusammenfallt.

(1) In bogenzusammenhéngenden Mengen haben stetige Funktionen die Zwischen-
werteigenschaft.

(2) Ist eine stetige Funktion f an einer Stelle a positiv bzw. negativ, dann gibt es
eine ganze Umgebung U(a), sodal f in U(a)ND(f) positiv bzw. negativ ist.

(3) Ist M kompakt und f stetigin M, dann ist auch f(M) kompakt.

(4) Stetige Funktionen besitzen in kompakten Mengen (# @) ein Minimum und ein
Maximum.

(5) Funktionen, die in kompakten Mengen stetig sind, sind dort auch gleichméfig
stetig.

(6) Lipschitz-Stetigkeit = gleichmaflige Stetigkeit — Stetigkeit.

(7) Als wichtige Spezialfille treten die entsprechenden Korollare fiir Funktionen einer
Verénderlichen auf.

6/3/44



