Wolter/Dahn: Analysis Individuell 275

Kapitel 9
Integralrechnung fiir Funktionen einer Verinderlichen

9.4 Einige Klassen integrierbarer Funktionen

Satz 9.10 Ist f in [ stetig, dann ist f in I integrierbar. 9/4/0

Beweis. Der Beweis erfolgt mit Hilfe des Riemann-Kriteriums. 9/4/1
Nach Voraussetzung ist f stetigin [, folglich ist f dort auch gleichméBig stetig.

Sei e > 0. Wir suchen eine Zerlegung 3 von I, so daB S;(3) —S;(3) <e.

Sei jetzt & > 0 beliebig, aber
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Zu diesem ¢’ > 0 existiert auf Grund der gleichméfBiigen Stetigkeit von f in [ ein
0" >0, so daB fiir jedes x1,xo € I gilt:

Wenn |z —xs| < &, so |f(x1) — f(z2)| < €.
Sei jetzt 3 = (ag,...,a,41) eine Zerlegung von I, so daB d(3) < ¢’. Dann gilt:
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S56) =S40 = 3 (@n —a)(sup f(a) — inf f(2) )
i=0 7 z€l; :

IN
3

5

8

+

—

|

8
~
m\

Folglich ist f in I integrierbar. a



