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Kapitel 9
Integralrechnung fiir Funktionen einer Verinderlichen

9.4 Einige Klassen integrierbarer Funktionen

Satz 9.12 Ist f in I definiert und monoton, dann ist f in I integrierbar. 9/4/4

Beweis. (mit Hilfe des Riemann-Kriteriums) Sei ¢ > 0. Wir beweisen den Satz fiir mo- 9/4/5
noton wachsendes f, fiir monoton fallende Funktionen erfolgt der Beweis analog.

Es sei 3 = (ag,...,a,41) mit a; = Z;‘i -1. Dann ist offenbar a;, 1 —a; = Z;ﬁ Die
Teilintervalle I; = [a;,a;41] sind also alle gleich lang. Da f monoton wéchst, ist

inf f(2) = f(w) wnd sup () = flasn)

zel;
Folglich gilt
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< ¢, falls n hinreichend grof§ gewéhlt wird.

Damit ist gezeigt, dal f in [ integrierbar ist.  [J



