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Kapitel 9
Integralrechnung fiir Funktionen einer Verinderlichen

9.5 Mittelwertsitze der Integralrechnung

Satz 9.15 Sei a <b, und seien f,g in I integrierbar. Dann gilt: 9/5/0
b

(1) Wenn f(z) >0 firjedes x €1, so ist /f(x) dr > 0.
- b
(2) Wenn f(z) < g(x) fir jedes x €1, so ist /f(:zc) dr < /g(x) dx.

Beweis. (1). Sei 3= (ao,...,an41) eine Zerlegung von I und I; = [a;41,a;]. Dann 9/5/1
ist wegen a;; 1 —a; >0 und ueljf f(z) >0 auch

n

@z = [ j@)de > 5;6) = (e —a) - f f(z) > 0

2 =0

(2). Wenn f(z) <g(z), so 0<g(x)— f(xz) fur jedes x € I. Nach (1) gilt dann

also auch



