
Wolter/Dahn: Analysis Individuell 1

Kapitel 12
Aufgabensammlung

12.2 Reelle Zahlen

2.4 Zeigen Sie, daß für a ∈ IR und a ≥ 1 gilt: 1√
a
<
√
a + 1−

√
a− 1. 12/2/4/1

Lösungshinweis zu Aufgabe 2.4 Die störenden Wurzeln werden durch (mehrmaliges) 12/2/4/2

Quadrieren beseitigt.
(Achtung : Vorzeichen der zu quadrierenden Terme beachten !)

Lösung zu Aufgabe 2.4 Wegen a > 1 sind beide Seiten der zu beweisenden Unglei- 12/2/4/3

chung positiv. Folglich gilt nach Quadrieren:
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√
a− 1 ⇐⇒ 1

a
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√
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a− 1a− 1 = 2a− 2

√
a2 − 1

⇐⇒ 1 < 2a2 − 2a
√
a2 − 1

⇐⇒ 2a
√
a2 − 1 < 2a2 − 1 (beide Seiten positiv)

⇐⇒ 4a2(a2 − 1) < 4a4 − 4a2 + 1

⇐⇒ 0 < 1; und dies gilt.


