Wolter/Dahn: Analysis Individuell 1

Kapitel 12
Aufgabensammlung

12.2 Reelle Zahlen

2.5 Fiir a,b € R zeige man: 12/2/5/1
(a) Wenn a,b>0, so Vab < £l

2
(b) Wenn a,b >0, so Fto=2

(¢) Wenn a,b>0 und a-b=1, so a+b>2.

SIS

Losungshinweis zu Aufgabe 2.5 Durch einfache Abschitzungen erhilt man die Be- 12/2/5/2
hauptungen.

Loésung zu Aufgabe 2.5 12/2/5/3
(a) Esist

\/%g‘l;rb — WWab<a-+b < 4ab< a®+2ab+ b

< 0<a®—2ab+ b = (a—b%);
und die letzte Ungleichung gilt.
(b) Es ist
%+22M22 = a’+ b >2ab <= a® —2ab+V* = (a —b)? > 0;

ab
und dies gilt.

(¢) Wegen ab=1 ist b= %. Somit ist

a+b:a+%:a2;122 — a*+1>20 & > —2a+1=(a—1)*>0;

und dies gilt.



