Wolter/Dahn: Analysis Individuell 1

Kapitel 12
Aufgabensammlung

12.3 Folgen von reellen Zahlen

3.5 Zeigen Sie: (a) lim /5 =1, (b) lim /n=1. 12/3/5/1

n—oo n—oo

Losungshinweis zu Aufgabe 3.5 (a) Offenbarist /5 > 1. Fiir ¢ > 0 ist /5—1 < ¢ 12/3/5/2
fir fast alle n.

(b) Offenbar ist /n > 1. Fiir ¢ > 0 ist /n — 1 < e fiur fast alle n.

Losung zu Aufgabe 3.5 Fiir beliebiges k£ > 1 ist ¥k > 1, denn VEk > 1 < k> 12/3/5/3
1" =1, und dies gilt fiir alle n > 1.

(a) Es geniigt zu zeigen: Wenn € > 0, so /5 — 1 < ¢ fiir fast alle n.
Angenommen, es gibt ein € > 0, so daB /5 — 1 > ¢ fiir unendlich viele n.
Dann ist 5 > (14 ¢)" > 1 + ne fiir unendlich viele n, 'A/, Also lim /5 = 1.

(b) Es geniigt zu zeigen: Wenn ¢ > 0, so /n — 1 < ¢ fiir fast alle n.
Angenommen, es gibt ein € > 0, so dal /n — 1 > &2 fiir unendlich viele n.
Dann ist n > (1+¢)" > n(n; DN €2 (nach dem binomischen Satz; vgl. Aufgabe 2.14),
also 1> 12 5 L. 22 yund somit 5% + 1 > n fiir unendlich viele n, 'A/ /

Also lim {/n = 1.




