Wolter/Dahn: Analysis Individuell 1

Kapitel 12
Aufgabensammlung

12.5 Reelle Funktionen; Stetigkeit

5.11 Priifen Sie, ob die folgenden Funktionen in a stetig sind: 12/5/11/1

2_9p -3 o .
=== fiir x # —1;2,

(a) flz)=4q * 772
% fir x = -1, a=—1,

(b) f(x):{colsx fir x # 0,

fir xt =0, a=0.

Losungshinweis zu Aufgabe 5.11 (a) Esist lim f(z) = f(—1); folglich ist f in 12/5/11/2

T——1
—1 stetig.
(b) Fir =z, = 1—&7177 gilt: z, — 0, aber f(z,) /4 f(0).
Folglich ist_f in 0 nicht stetig.

Lésung zu Aufgabe 5.11 12/5/11/3
(a) Fir z #1;2 ist T r2 D@ —r—2

Fiir a = —1 gilt dann:

cox? -2 -3 _ .o —3 _ 4 _
lim Z5—""— = lim 7= =3 = f(a).

Damit ist f an der Stelle a = —1 stetig.

(b) Wir betrachten die Folge (x,) mit z, := = +1mr’ n € IN. Dann gilt:
2
t, — 0 und f(z,) = cos -+ = cos(Z +nm) =0 fiir alle n.
n—oo n

Also f(z,) =0+%# 1= f(0). Folglich ist f an der Stelle a = 0 nicht stetig.



