Wolter/Dahn: Analysis Individuell

Kapitel 12
Aufgabensammlung

12.6 Der n-dimensionale ... Raum ...

6.7 Zeigen Sie fiir T = (z,y) und 0 = (0,0):
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[Fiir (b) und (¢) benutze man die Ungleichung |sinz| < |z| < |tanz| fiir ,kleine* x.]

Losungshinweis zu Aufgabe 6.7 (a) Der Bruch wird mit 2 + \/zy + 4 erweitert.

(b) und (c) sind mit Hilfe des Hinweises leicht zu verifizieren.

Losung zu Aufgabe 6.7
(a) Esist
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(b) Essei z:y #0 und T — 0, also z-y — 0 und somit ist z-y ,klein®.
Nach dem Hinweis gilt:

=

sin xy sin(xy) sin(zy)
‘ ‘ = ‘ =1 und ‘ ‘ > tan(zy) ’ o cos(:zcy)
Also |cos(xy | < ‘Sm zy) ’ <1 und cos(zy) —— 1, folglich ist lim sin(zy) _
T—0 T—0
(¢) 1. Fall: y=0. Dann ist sin(zy) =0, also % — 0.
z—0
2. Fall: y # 0. Hierfiir ist Sm(;y) =y- Smgf;y) — 0-1 =1 (nach Aufgabe (b)).
z—0
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