Wolter/Dahn: Analysis Individuell 1

Kapitel 12
Aufgabensammlung

12.7 Differentialrechnung (1 Verénderliche)

7.18 Wenden Sie den Satz von Taylor auf die Funktion f(z)= v/1+ 2z an der Stelle
a = 0 an, und berechnen Sie damit +/2 auf 2 Dezimalstellen genau (gednderte

Fassung).
Losungshinweis zu Aufgabe 7.18 Es ist f(™(x) = (—1)"*!. 1'2'5'8'3;,;(3” —4). (1+
x)_BnS—l
. - fO(0) . 1-25---(3n — 1)
und somit f(1) = Z Al + R, (1), wobei |R,(1)| < 3 (nr 1)

wl—=

Lésung zu Aufgabe 7.18 Es ist f(z) = v1+xz = (1+1z)5.
man leicht:

f(z) = (=1)"* 1'2'5'8'?;7;(371—4) (14 2) 5

Induktiv iiber n zeigt

Damit erhalt man

n _ n41 1-2:5---(3n —4)
F(0) = (1) o :

Aufgrund des Taylorschen Satzes fiir a = 0 (vgl. 7/2/9) ist
Lo
fla) = Z d i!( )

=0

fiir ein ¥ mit 0 < < 1. Folglich ist

. (n+1)
-z'+ R,(x), wobei R,(x)= Jm Ll

f(1)=v2= ij % + R,(1) mit
=0

2. 125--(3n-1) _snt2
Ry(1) = (=1)"" Sy T

Wegen 9 >0 ist 149 > 1. Folglich ist

1.2:5---(3n—1)

Fiir n = 11 ist |R L Damit gilt 3~ 3" {00
ir n =11 ist |Ry(2)| < 155- Damit gilt N;) I
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