Wolter/Dahn: Analysis Individuell 1

Kapitel 12
Aufgabensammlung

12.7 Differentialrechnung (1 Verénderliche)

7.29 Ist der Fehler bei der Ndherung e* ~ 1+ z + %2 + %3 fir 0<z< % 12/7/30/1
kleiner als ﬁ 7 Bestimmen Sie damit /e auf 3 Stellen genau.

Losung zu Aufgabe 7.29 Wir benutzen den Taylorschen Satz (vgl. 7/2/9). Es ist 12/7/30/3

flx) = Xn:f(i)-(a)-(:v—a)’#Rn(x) mit R,(z) =/
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Fiir f(r) =e® und a = 0 erhilt man f@(z) =e® und f@(0) =1 fiir alle s € N und
somit fir n = 3:
¢ =1+a+L 42 el gl
Wegen OSxS% und 0 <9 <1 ist e’ < /e <2 und |x|4§2—14. Also
|R,(z)] < % : 2%1 < 1—(1)0.
Es ist /e = es. Folglich kann der obere Ansatz fiir den restlichen Teil der Aufgabe

genutzt werden. Allerdings muB |R,(z)| < 1—(1)3 sein fiir x = % Hierzu wahlen wir

n =4, denn
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|R,(z)] < STy < Ei T 10T < 105

Damit erhalt man

~ 1 1 1 1~
\/6~1+2+2.22+6_23+24'24 1,6484.




